Lycée secondaire Fiche de cours Prof : Selmi.Ali

Mareth Théme : Déplacements et antidéplacements 4'®MeMath

Le plan orienté dans le sens direct.
* Toute symeétrie orthogonale transforme les mesures des angles orientés en leurs opposées.
* La composé de deux symétries orthogonales conserve les mesures des angles orientés.
I-Définitions : e
* On appelle déplacement toute isométrie qui conserve les mesures des angles orientés.
* On appelle antidéplacement toute isométrie qui transforme les mesures des angles orientés en leurs opposees.
- un déplacement est la composé de deux symeétries orthogonales. B
- un antidéplacement est une symétrie orthogonale ou la compose de trois symétries orthogonales. ./
- I’identité, les rotations et les translations sont des déplacements ,y @
-la symétrie orthogonale et la symétrie glissante sont des antidéplacements )
Théoréme : R
Soient A,B, C et D quatre points du plan tel que AB = CD et AB = 0 il existe un unique deplacement
(respectivement un unique antidéplacement) qui envoie A sur C et B sur D. \
11- Déplacement : R
Soient A, B,C et D quatre poin}s du plan\tel que AB = 0 et CD = 0 d’images respectives A’,B’,C’ et D’ par un
déplacement fona:(AB , A'B’) = (€D, C'D°) [21]
— ——>
On dit que f est un déplacement d’angle = (AB”, A’B*)[2x]
e Si0=2km, k eZ alors fest une translation
o Si 0=2km k eZ alors f est une rotation d’angle 6
o festun déplacement d’angle - 6.
e Sifetgdeux déplacements d’angles respectifs 6 et 6’ alors fog est un déplacement d’angle 6 + 6.
Composee de deux translations :
La composee de deux translations de vecteurs u et v est une translation de vecteur u + v
Composée de deux rotations : .
Composée de deux rotations d’angles 6 et 6” est
e une translation si 6 + 8’ = 2 kn(k e 7Z)
e une rotationsi 6 + 0’ = 2 kn(k € Z)
Composée d’une rotation et.d’ translation :
La composee d’une rotation d’angles 6 = 2 kn (k € Z) et d’une translation est une rotation d’angle 6.
Déglgcement et nombres complexes :
(O,1,]) unrepere o thonormé direct du plan.
Soit f une application du-plan dans Iui-gwéme qui a tout point M d’affixe z associe le point M’ d’affixe z’
e festune translation de vecteur usi et seulement si il existe un nombre complexe btel quez’=z+boub

>
est I’affixe de u.
e festune rotation de centre | et d’angle 0 si et seulement si il existe deux nombres complexes a et b tel

“

q’;e Z=az+boua=e"(azl)etz; = lla est I’affixe de |

Il1- Antideplacement :

Une isométrie est un antidéplacement si et seulement si elle est la compose d’une symétrie orthogonale et d’une
translation.

Théoréme : N

Soitj une symetrie glissante, il existe un unique vecteur u et une droite unique D tel que f = t? oSp=Spo t:

Ou u est le vecteur directeur de D.

Cette décomposition s’appelle la forme réduite de f.

Propriéte :
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Soit f une symétrie glissante de vecteur u et d’axe D
e Pour tout point M du plan d’image M’ parfona: M*M’ € D

. SlMeDanrsMM’:u
. fof=t2u,

Antjtiéplacement et nombres complexes :
(O,1,]) un repere orthonormé direct du plan.

Soit f une application du plan dans lui-méme qui a tout point M d’affixe z associe le point M’ d’affixe z’
f est un antidéplacement si et seulement si il existe deux nombres complexesaetbtelquez’=az +b

oula| =
Si on désigne par O’ = f(O) et par O”’=f(0O’) alorsona Zo-=b et Zo» = a b +b J
On sait que fof est: 4%
» L’identité du plan si f est une symétrie orthogonale
» Translation si f est une symétrie glissante N
D’ou
e Siab +b=0alorsfest la symétrie orthogonale d’axe D \{ e P/f(M)=M}
e Siab +b=0alorsfestla symétrie glissante de vecteur u %OO

>
et d’axe A passant par A( gﬁtaﬁ vecteur directeur u

Composée de deux isométries Y ANNEXE!
" Translation Rotation Symetrie Symetrie
axiale glissee
; Symeétrie Symeétrie
Translation Translation Rggtion axiale ou axiale ou
glissée glissée
W 7 - 7 -
_ _ Rotation ou Sy_metrle Sy_metrle
Rotation Rotation : axiale ou axiale ou
translation -y .
glissee glissee
Symeétrie Sy_metrle Sy_metrle Rotation ou Rotation ou
: axiale ou axiale ou . :
axiale .y - translation translation
glissée glissée
Symeétrie Sy_metrle Sy_metrle Rotation ou Rotation ou
.y axiale ou axiale ou . :
glissee o .y translation translation
glissée glissée

Dans cwbleau id est considérée comme une translation (et non comme une rotation). Les déplacements sont
écrits en vert et les antidéplacements en rouge.
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